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G denotard un grupo finito , r{G) el nfimeroc de clases de con-
jugacién de G y B(G} el niimerc de normales minimales de G.

En este trabaijo se clasifican las familias de grupcs Oﬂj que
verifican 8(G) = r(G}~j para 1=j£5 vy como corclaric los
grupcs con j clases de conjugacién para 12j£6. El proceso
seguido para calcular 041+1 conocidas &% 12541 es via el
donocimiento de los grupos con r{G) = 1+1 clases de conjuga~-

cifn, las cuales se pueden calcular ya gue estén en \J 6$k.
1=k#1

En este trabajo se clasifican los grupos con "muchos™
normales minimales, y de paso ide forma inmediata! se olktiene
la clasificacién de los grupos finites con.nﬁmero dé clases
de conjugacidn dado.

Notemcs gue los normales minimales resolulies de un grupo fi-
nito G v sus automorfismos, estdn en estrecha conexidn con las
relaciones definitorias del mismo, &sto junto con la condicidn
de que el grupo tenga “muchds " normales minimales hace que en
el caso resolulle surjan las relaciones definitorias v&lidas
de dichos grupos, previc estudic del grupo G/S(G},'dondé

S(G) es el producto de todcs los normales minimales de G.

Por ofro lado el caso no rescluble se ataca previa clasifica-
cibn de los grupos simples no akelianos con tg = §v 5

donde  t, =1{ olg)] g€6G }|.



Peorema 1

1) 8{G) = r-1 <=> G es 2-grupo abeliano elemental
2} B(G) = r-2 <=> G es uno de los grupos siguientes:
a)c3 .
E}(C3x.vﬁxc3)xelcz = (¢y1>x...x<yt>x61<x> con B, dado por
X _ =1 ;o
Yy =yy; para i=l,...,t.

3} B(G) = r-3 <=» G es uno de los grupos siguisntes:
ajc,
b}Dy, . .
c}{(szcz}x..x{szcz}}xazc3={<xl>x¢yl>x..x<xt>x<yt>}xez<z>

| Z
con 8, dado por xi =y, s ¥y = Xg¥, para i=1,...,t.

Coroclaric 1

1) r=2 <=>» Gefcz}
2) r=31 <=> @ a{c3 . 23}

3) r=4 <=> GelCy, C,xCy, R4, Dy}
Lema 1
Sea G un grupo simple no abeliano. Entonces: t, = 4 <=> § = A

G

Teorema 2

B(G} = r4 si v solo si 6 es uno de los grupcs siguientes:

a)C5
BCq
c)D8
d) 0g
e)Dy,
£)0C,
9Dy,

3
h)C7xeaC

= <a,k | al=1=p° , aP=a-t>

3

1)24

i}Ag

k}(Csx.‘t:".xCS}xe“C4 = (<ai>x...x¢at>)xa <b> con 8, dado pox
. 4 )

b 2 .
aj = aj j=l,...{t.
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Corclario 2
r =5 <=>GelCy , Dyy C.?xesCB » Iy + Dg + Qg , HOl{Cg) . Ag}
Lema 2

Sea G un grupo simple no abeliano. Entonces tG =5 s1y solo

si G es unc de los grupos sigulentes:

a) PSL{2,7}
L Ag = PSL{2, 9
c) SL(2,8}

Teorema 3
B{G) =r-5 si-y solc si G es unc de los grupos siguientes:

a)szC4
b)C3xC3 N 4
_c)ngSSC2 = <a>x8?»con 8, dado por a~ = 2
d)(C3xC3}xesc4 = {<al>x<a2>xes<h> con 8, dado por
) b -1
2

ay = ay » 2y = ay

' x. = ;

e)((C3xC3}x...x{C3xC3))x87Q8 = (<x1>x€y1>x...x<xt>x€yt>x87QB
-1 E | -

con 8, dado por xi =¥y o+ y; = X X T XYy s Yy S xkyk’t

para k=1,...,t y siendo Qg = <ab]a4=1 . ?=al , aP=a 1,

fYPSL(2,7)

Corolaric 3
r =6 <=> G G{C6 R {C3xC3}xelc2 . (_C3xC3)x68C4 ' ngescz '

DC, , D

12 ¢ (C3xC3)XG7Q8 R PSL{2,7)}.
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