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"Sabemos que x(glé Z ¥ xeIrr{l )y Vgel, . El problema
an&logo para A estd sin resolver. Dado g@A, nas plantea-
mos el problema de encontrar el menor sulbouerpo Fg de € tal
gque (g} ng W P eIrr{An) . Resolvemos este problema para
ciertos elementos de An , ¥ también oktenemos las columnas de
la tabla de caracteres de An que estdn en k. Como ejemplo
préctico se obtiene Fg para g eAn Yy 2%0{g)£18 y los domi-
nios "mfnimos" en los que estdn las columnas de las tablas de

caracteres de A  para SL£nL9”,

1. Introduccifn y notacidn.

G denotard siempre un grupo finito, @, el cuerpo 9{e) donde
€ es una raiz primitiva n-fsima de 1y ¢« la relacifn de con=-

=
jugacisdn ennG. si £.= {1,...,n} —> Wuv{o} es una funcibn
tal que - i;zl f(i)i=n , entonces {fl denota la clase de conju-
gacién de I asociada al tipo (£(1},...,f(n)) & sea g € (£]

sii g contiene f{i} i—<ciclos para 1<i£n. Sabemos queif}E A

si y solo si g},%i) es par, ademds  supuesto esto, (f}

12§«
es una clase de conjugacién en A siy sclosi £(2i)}>0 &
£{2i+1}>1 para algGn i, en otro casc [f] se excinde. en dcs
clases de conjugacién de A  (ver (1] pdg. 298). Denotamos

T, = {4k+3{k=0}.
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Salemos que existen algunos m&todcs para computar la talkla de

caracteres de los grupos simétricos y alternados, s1 Iien estos
métodos involucran teoria de factorizacién de polinomios en va-
riags variables y los calculos se hacen muy laboriosos. El okb-

jetivo de los resultados que siguen es oktener informacién so-
Ire los dominics mis "simples” en. los gue estan las coclumnas de
la tabla de caracteres de AL, en orden a oktener de una mane -
ra m&s elegante y rdpida la takla de caracteres de dichos gru-

pos .
bado me N , denotamos {m,o{g}]= m.c.m.{m,0(g)) vy
{m,0(g))= m.c.d.{m,0(g}) .

" Teorema 1
Sed G un grupc , geG y me W . Entonces :

- . - s
x{g} & Q{m,o_(g}) V xeIrr{(G) siy solosi g T9d ¥seal

donde ' I = {selN |[I=s=[m,o(g)], (s,[m,0{g)I}=1y s=i+1}

Es ‘conocido el siguiente resultado:
" x{gleZ W yxeIrr(G) siy solo si qmgS para cada s primc con
o{g) " ,el teorema 1 generaliza esta situacifn. Notemos gque

IT] = ¢le(g)) /¢ ((m,0(g)))
donde ¢ es el indicador de Euler .Salbemcs gque x(g)er(g) si-
empre , en el Teorema 1 hemos dado un criterio para saler cuan -
do  x{g9)e @, con nfolg) (*) , nos interesamos por el menor n’
gue cumpla {*}.
Ahora damos los resultados obtenidos solwe la tabla de caracte -

res de An 3

Teorema 2

Sea n=§ y CL{g} = [f] < A, entonces x(gle & ¥ XeIrr{An)
si f verifica una de las condiciones siguientes:
i} £{2) # 0

iiy £4{1) > 2

iii) £{i)} es par ¥ i=2,...,n.
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En lo que sigue x designard cualguier caracter irreducible
de A .
n

Lema 1
Sea g = (él...at) el, r Y X= {1,...,n} —{al,...,at}. Entonces
{xes | g¥=g1} = { [21---%: (ai+1”°at .y | 14ift ey & L}
n [ai...all ag e ai-l-}.‘ X
Lema 2 i
ay..-a.Yfad; q.-.8 . .
X, = ( b 1“ i+l t ) A_¥i tal que 1=ift <=> teT,.
i aj.--apjjag ve 35,4 ?f n ' 3

Teorema 3
Sea g eAn , entonces g -;(—g"l en An <===> g tiene una descompo-

sicifn en ciclos disjuntos: g = {an...aln'l}...(asl...asns)
verificando 1) r‘xl-i-...+nS 2 n-l
2} Nyees Ny SON impares #1 y distintes entre si,

3) {{n;l n; e }| es impar.

Corolario 1
Sea g €A, Entonces x{gl& R ¥ y <===> g no tiene una descompo-
sicién cfclica del tipo del tecrema 3.

Corolaric 2
a)Sea g=-(a1...at)a An,entonces gff-g'l en An <==> t=n-1 y teT,
k) Sea g=(a1a2a3) (tl...bt) aAn,entonces gnig 1 en An <=>» t=n -4
¥ th3. '
Como ejemplos numéricos damcs los corolarios siguientes:
Corolario 3
Sea n ®5. Se tiene:
al) x{gle & Vyy 9g €A tal que d(g) ef{2,3,4,6,8,10}
L) Sea o{g}=5. Entonces:
i) Sin™7 , yigle & ¥ X.
i1)81i n=5 6 6 , x(g) @ @(¥5) vxy 3 veIrr(a)) t.q. v(gIg'Q.
c) Sea of(g)}=7. Entonces x(g) e, ¥ X, ademds :
i} 81i n®9 , yi{gle & Vy .
ii}si n=7 & 8, apeIrr(A) t.q. vi{gid R .
d) Sea.geA_ de orden 9, entonces x{gle& V ¥ excepto los ca-
sos: g = (313233) (by...ky) €A, con n=12 6 13, en los cua-
les se tiene: ¥x{g)e 2, ¥X Y 3 weIrr(An) tal que P{gl g R .
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Corolario 4
a) iy {oflglig EA;}={2,3,5}
ii) x{g)e® ¥ x y W geah, tal que olg) e{2,3}
iii) Si of(g)=5 es x{gte@(V5) ¥ x y Jy elrr(a;) tal
qué pig) e, I
by 1) {o(g)|gehrg)=(2,3,4,5)
ii) x(gle 2 ¥ ger, t.q. olg) ef{z2,3,4Y ¥ ¥ X.
111) x{g) e@(¥8) wy y ¥ gehd, t.q. o{g)=5;adends
3y eIrr(nAg) t.q. ¥{g)gQ.
¢) 1) {otg)lgeny}=(2,3,4,5,6,7}
i1) ()& ¥ X ¥ ¥ geh, t.q. olg) €{2,3,4,5,6}
i1i) x(g)eQq ¥x Y V g€A, t.q. o(g}=7 , adends
39,9 eIrri{ay) t.q. (g} € R.

45 folg) lgengi=12,3,4,5,6,7,15}
11) x(gle2W vy Ygehy t.q. olgle {2,3,4,5,6}
iii) x{g) €93 VX Y Y gedy t.q. olg)=7, ademds
I¢9.P e Irr(ag) t.q. ¥(g) ¢ R.
iv) x(9)€@(B,5 ,i) vy ¥ gehg t.q. olg)=15,
ademfs 1)39¢,9 €Irr(Ag) t.q. Pi{g)¢ K
2) 3y eIrr(Ag) t.q. ()€ ;.
. 3) 30 eIrr(ag) t.qg. B(g}¢@5.
e) i) {olg)[gen’y)=(2,3,4,5,6,7,9,10,12,15}=7
i1} x{g)e & YX v ¥ geAyt.q. olg)a I~{15},
iii) $i g€Agy o(g)=15 se obtienen los mismos resultados
que en a}{iv) cambiando Ag por Ag .
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