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Resumen

si E es un espacio normal de sucesiones, se considera el
espacio E° de las formas lineales acotadas sobre las envolturas
normales de los elementos de E. En este espacio se define un con-
cepto de conjunte normal que exXtiende el definido en gl espacio
de sucesiones E'. Se establece que uma topolégia localmente con-
vexa seéarada en I es sdlida si y s8lo si es la topologia de
la convergencia uniforme sobre una familia de acotados normales

s . . .
de E° cuya unidn es un espacic normal que centiene ? .

i E es un espacio normal de sucesiones que contiene ¥

L ' s . .
representaremos por E- el espacio de las formas lineales acota-
das sobre las envolturas normales de los elementos de E. Este

i . . b .
espacio contiene E° y forma sistema dual con E.

5 ] . L. i
Para cada u & E°, sea P, la seminorma definida en E por

I.’u(X) = Sllé l<Y$u)l 3
y & N(x)

donde HN{x) representa la envoltura normal de x.
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DEFINICION.- Sea £ wun espacic normal de suceslones que contie-
ne py A un subconjunto de £%. Diremos que M es normal si

contiene todos los v e E° tales que p_<£ P> para algin u € M.

. - . X - A
Si M estd contenido en E", M es normal seglin la defini-

cidn anterior si y s8lo si lo es como conjunto de sucesiones

con la definicifin habitual.

En primer lugar se estudian les polares de los gonjuntos

s

nermales de E y de E” en el sistema dual (E,Es) y se estable-

ce el siguiente:

LEMA.- Sea E un espacioc normal de sucesiones gque contiene P
, . . , [+
1) Si A e E es un conjunto mormal de sucesiones, entonces A
-8 . s ' o
es normal en E~, 2) 8i A € E” es normal, enteonces A es un

conjunto normal de sucesiones. {Los polares se consideran en el

sistema dual (E,E®)).

En [1}, pag. B89 se establece que-el espacio EY es el dual
topolégico de E con la topologia sdlida localmente convexa mas
fina. A partir de este resultado y del lema anterior se obtiene

la siguiente:

PROPOSEICION 1.- Sea E un espacio nermal de sucesiones que con-

tiena gy % una topologia sdlida localmente convexa y separada
en E. E1 dual topoldgico del espacio E[E} es un subespacio

s .
noermal de E” gque contiene ? .

Asimismo se establece gue tédo subespacio de E¥ normal que
contiene ¢ es el dual topolégico de E con eierta topelogia

sdlida: -

PROPOSICION 2,- Sea E wun espacio normal de sucesiones que con-

tiene )y F un subespacio de £% normal que contiene e .La

254

M



topologia definida em E por la familia de seminormas pu, para
u € F, es una tobologia s6lida y separada y el dual teopolégico
de E con &sta es el espacio T.

A continuacidn se utiliza el lemz y la proposicidén 1 para
caracterizar las topologias sélidas localmente convexas y sepa-
pradas en E como las de la convergencia uniforme sobre ciertas

. s
familias de acotades normales de E

PROPOSICION 3.- Sea E un espacic normal de sucesiones gue con-

tiene e o Una topologia localmente convexa y separada en E es
sélida si y s8lo si es la topologia de 1la conyergencia uniforme
sobre una familia de acotados normales de E° cuya unidn es un
subespacio de E° normal que contiene P -

. , PR . x .
Finalmente se estudia la coincidencia de E” con el espacio

E® , resultande la siguiente:

PROPOSICIOK 4,- Sea E wum espacio normal de sucesiones que cou-

tiene ¢ - Las siguienfes ﬁropiedades son egquivalentes:
a) EX = E° , b) Las envolturas normales de los elementos de E
son G(E,Es)—comﬁactas, ¢) Existe una toﬁologia localmente con-
vexa y seﬁarada en Es, que tiene una base de entornos normales
de cero, comﬁatible con el sistema dual (E®,E).

A §artir de una caracterizacidn de la tcﬁologia s6lida lo-
calmente convexa miAs fina en un eséacio nermal de sucesiones,

que figura en [1) pag.89, y del lema 1.4 de {2] éag.323 se

ocbtiene la sigulente:

PROPOSICION 5.- Sea E un espacio normal de sucesiones que con-

tiene P 1) si £* = g% , E es bornolégice con la topologia de

Mackey 7 {E,E®). 2) 8i E es completo en ¢l sentido de Mackey,
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E¥ = E® si y sblo si E es bornolbgico con la topolcgia de

Mackey T (E,E®).
Este ltimo aﬁartado se aplica en particular a los espacies

de XK&the, puesto que son completos en el sentido de Mackey.
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