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ABSTRACT.- From a function of type Mobius, u}, it is defined ano

ther two functions Ai and A; £ Them, it is obtained,
. ;

as a particular case, the Mangoldt's function #.

Para cada k entero positivo definimos la funcién aritmé-
tica hﬁ por
(1) Af(n) = D uf(d) log n/d
d/n
donde uﬁ es una funcidn generalizada de Mobius gue se define de

la siquiente forma:

WE) = 1
(2) p¥in) = 0 si p*l/n para algtin p primo
k .
r. o a.
py(n) = (-l)g(n} si n =li=1 pil , 050, <k,
r
Q{n) = E @

. i=1

Si k=1 la funcidn u} coincide con la funcién de Mobius
usual vy por lo tante la f&rmula anterior (1) da la funcién de

Mangolidt.
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La serie de Dirichlet gue genera la funcidn ﬂﬁ se obtiene

a partir de la correspondiente a la funcifn u;. Esto es, para la

funcidn u; se verifica

O
(3) E ugn) n7% = E28) 5 (g, Res>1
=1 Z(s)

donde ;

Eilﬁillil_ si k es par

L (2(k+1)s)
{4} Y (s} = 1

-1 si k es impar

| 2 {{k+1}s)

de (3) y (4) y diferenciande término a término la funcidn Zeta

se obtiene en el semiplanc Re s5>1
€0 oo
i_ u]’;[n} .n"® Z log n-n_”S = .r\!*{f{n) n o
n=] n=1 n=1

8 E

Podemos escribir para A la expresidn

w

jo.0] '
(5) E Apin) on™® = - 548 ppagy (s Re 5 > 1
n=1 z(s)

dende Yk(s) estd dada por (4).

Se observa en (5) gque cuando k=1 se obtiene la serie co-

rrespondiente a la funcifn de Mangoldt usual.

o o

n=p;Te.. prr por B{n) = 1o a, siendo los o, >0y Pi

. 81 k=2 1la funcibdn A; y la funcibn B definida para
&

primos distintos se verifica una propiedad que relaciona estas

funciones con la funcidn i de Mobius

(6) Afin) = - Z 1@ log @ g(n/d).
d/n '
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Una generalizacidn inmediata de la funcién A; es la si-
guiente. Para k, t nlmeros naturales cualesquiera definimos la

funcidn A} . por la expresidn
; r

(7) L) = > ui@ (log n/a)®
d/n
81 t=1 obtenemos la funcibfn (1}, AE,l(n} = Aﬁ(n].

La diferenciacidn t&rmino a término de la funcidn Zeta nos

da .
(0]
(8) sy = (-t Z log® n-n7S

d&(3), (4 y (B) vemos gue

[4 8] (8 0] (9]
(9} E Af ¢ (n)-n T8 - uf(n) *n T8 Z logt n-n”%

n=1 n=1 n=1
&s{ obtenemos para la funcidn Ai "
- -5 t ﬁ(t)(s)
(10) Aﬁ t(n)-n = (-1) = —=————== £L{2s) Yk(S) Re s >1
o1 ' - Z(s)

donde Yk(s) viene dada por (4).

IVIC, A. |4 |, define una funcibn generalizada de Mangoldt
ht de la siguiente forma
(11) M) = ) w(@ (log nay®

d/n
y obtiene la serie de Dirichlet para esta funcifin, esto es

o 3]

(t)
(12) E A (n) 073 = (-t L (s)

n=1 ¢(s)

Obtendremos a continuacidn una expresifn que relaciona la

, . .
funcidn nk,t con la funcibn hﬁ y At’
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De la identidad

{(t) (t)
1
0t Al e (e = ((nt A8 228
z(s) ¢ (s) : g{s) g (s}
se deduce la relacidn
(13) § Aﬁ't(d) p{n/sd) = E A (@) wi(n/d)
d/n d/n
Aplicando ahora la inversifn de Mdbius a la funcién
f{n) = E u{d) Ai't(n/dJ
d/n
obtenemocs por Gltimo que
* -
Ag e (n) = E E Agfmy pf(d/m .
d/n m/d
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