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ABSTRACT

In this articfe we paove aome propeatdes relfatives to
{nmen sionss and almost-Heamelian submensions on W,-manifolds.

COMUNICACION

Sea (M,g,J) una variedad casi-Hermftica €, de dimensién
real 2n. Se dice que ¥ es una H4—variedad si se verifica:

9 FI(Y,2) = —

1){ g(x,Y) 6F(Z) - g(X,Z) &6F(Y} -
n-
~g(X,dY) 8F{JZ) + g{X3JdZ} S6F(JY)}

para tode X,Y,ZI e x(M}.

Son este tipo de variedades de especial importancia por
verificar:

Cualquier N4-variedad tiene una estructura casi-comple-
j& integrable.

Cyalquier variedad localmente conforme @ yna variedad
Kahleriana es W, .

Siendo & la forma de Lee de una W,-variedad, si o es ce
rrada ¢ exacta, M es respectivamente Jocalmente o globalmen-
te conforme a una variedad Kah]eriana;

Una variedad casi-Hermitica S, inmersa en una variedad
casi-Hermitica M se dice una subvariedad casi-Hermitica de M
si la estructura casi-compleja de § coincide con 1a restric-
¢ién de la estructura casi-compleja de M & S.
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Ademds de la cldsica coderivada de la forma de Kahler F
definida en M, es posible definir otro tensor, llamado la co
derivada parcial de F respecto a la subvariedad casi-Hermiti
‘ca S, ¥ notado 3F.

Siendo {El,....,Em,JEl,....,JEm}una J-base 1ocal para y {5},

se define, para un campo de vectores Xex{(S), 5 F{X) por:

BF(X) =-_r§l { vg (FYE;LX) + 950 (FIIE,LX) )
i= 1 1

¥ se prueba leo siguiente:

LEMA: Sea M una W,-variedad y S una subvariedad casi-Hermfti
ca de M. Representemos por &F la coderivada de la for-
ma de Kahler en S y por 8 1la coderivada en M. Se veri

fica: m-1

SF(X) = BF(X) = — 8F(X) ¥ Xe x($)
n-1

TECGREMA: Sea S una subvariedad casi-Hermitica de una varie-
dad casi-Hermitica M. Si M es una Wy-variedad, en-
tonces § es una w4-variedad.

La demustracidén se'sigue del Lema y de Ta definicidn de w4-
variedad.

Sean {(M,q,J) y (B8,h,d!) dos variedades casi-Hermiticas
de dimensiones 2m y 2n respectivamente. Una ap]icaéién Cw,'
sobreyectiva f: M ~—= B se dice una submersidn casi-Her-
mitica si:

1} f tiene rango mdximo

2) f*l(Ker f*)_L es una isometria linea]l

3) f es una aplicacifén casi-compleja.

Los vectores de M que estdn en el Ker f, son tangentes a las
fibras de f y se 1laman verticales. Los vectores gue son ¢r-
togonales a la distribucidn vertical se dicen horizontales.

Un campo de vectores X sobre M se dice bdsice para la
sybmersidén casi-Hermitica f:M—» B si

a) X es horizontal )

b) X estd f-relacionado a un campo de vectores en B.
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TEOREMA: Sea f:M-— B una submersidén casi-Hermitica. Si M

es una N4- variedad, entonces B es una N4-variedad.

La demostracidn se sigue de las relaciones existentes entre

SF,6'F' y &F.

TEOREMA: Sea f:M— B una submersidn casi-Hermitica, con M
una W,-variedad. Si las fibras Fy de f son subvarig
dades minimales de M, entonces B es una variedad =
Kahleriana.

Se obtiene este resultado del hecho de que con estas hipdte-
sis B es una variedad semi-Kahleriana y, puesto que B es una
Na-variedad entonces B pertenece a la interseccidn de Tas va-
riedades Semi-Kahlerianas y las N4 y esta interseccidn son =
las variedades Kahlerianas {Z2}.
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