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UNA NOTA SOBRE

J .Prada Blanco

INTRODUCCION .En este trabajo,Drobamos que es Dosible

identificar ciertos espacios de sucesiones asociadas a

series de Dirichlet(con la topología normal) con deter-

minados espacios de funciones holomorfas representadas

por dichas series(con la topología compacto-abierta) .

Como en VII y [vII] consideremos.los espacios si-
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una sucesión de nCmeros reales estrictamente cre-



D=

P =n

H(,% ) (respectivamente H(C)) con la topología T d.e-

finida por las seminormas h p (f(z))=sup {If(z)j,z=atib,

a>,p>r,be R1 }(respectivamente peíR ) se identifica con

H(r) (respectivamente H(-m)) con la topología definida
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por las seminormas hp(an)=sup(1anie n ,neN),p>r (res-

pectivamente pefF

	

), cuando lim a n/n>O(finito o no)EVI-
y VII] .Veremos que en ciertos casos la topología com-

pacto-abierta en H(4o) (análogamente en H(C)) es la

misma que la topología T ;por tanto,en esos . casos H(r)

(respectivamente H(-w)) con la topología normal se iden

tifica con H(oR9) (respectivamenteH(C)) con la topologia

compacto-abierta .

NOTACIONES

N(x)=namero de a n tal que an<x,(x>O) .D(x)=N(x)/x .

D(x)=(1/x)IID(y) dy, x>O .D=1im D(x) .
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1 .Una desigualdad fundamental

Teorema 1 Sean a 0>O,OID<-,z oe~,9 (con su parte imagi-

naria igual a cero),R>D con D(zo ,R) contenido en

y f un elemento de H(I% ) .Entonces
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só-

lo depende de R y M(z0 )=sun{lf(z)l,zeD(z0 ,R)} .

Sean Xo =O,z0eA (cOn su parte imaginaria igual a ce-
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con D(z o ,R) contenido en

	

entonces la o l .~ AM(z0 )

y la n lc AM(z0 )e~ nzo an1 A n ,n>,1 .Si D es tal que O<D« y
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constante que sólo depende de R .

Demostracibn .Vease III,pag .26(caso particular C(s 0 ,nR)

=C(L,nR),s =z ) .Cuando a =0,las funciones A (z),n>,O,0 0
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Nota .Si tomamos feH(C),obtenemos los mismos resulta-



2 .En este apartado damos los resultados del trabajo .
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(finito o no) .Entonces,en H(la topología compac-

abierta es igual a la topología T .

Demostración .Tenemos que ver que la topología com-

pacto-abierta es más fina que la topología T .

Sea V={ f(z)eH(pPo ) : sup If(z) I,<e,z=a+ib,a,p>r,be FR }

Consideremos r<z0<p1<p y R>0 tal que D(zo ,R) conteni-

do en zQv ;tomemos VI tal que

VI={ f(z) : f(z)eH(oQP ) : suplf(z)I~C',zeD(z o ,R)) siendo

a (n -z )
e'<e1A-le n 1 0 /An,n,0 y el

-an(p-p1)
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si 1 0>O .Si a 0 =0 tomamos R tal que O<R<1 v El de la mis-

ma forma,siendo'e'<E1/A,ElA -1 e ~n(p1-zo) dn/An,n,1) . .

Nota .Si h=lim(X n+1 an )>O,tenemos lim a n /A n =-,con lo

que estamos en las condiciones del teorema anterior .

Teorema

	

3 .Sean D

	

tal que

	

0-<D<-,X 0 >.0 y

	

X n tal que

lim

	

a
n
/A

n>O(finito
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la topología

compacto-abierta es igual a la topología T .

Demostración .Es similar a la anterior .

Nota .No podemos aplicar el mismo método en H(p~c)

cuando D es tal que O<D<m .De hecho,dado D>r tal que

p-r<D,no es posible encontrar r<zo <p 1 <p tal que D(z ,irR)0
esté contenido en 4 siendo R>D .
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