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UNA NOTA SOBRE
DUALIDAD DE KOTHE Y FUNCIONES -REPRESENTADAS POR SERIES

DE DIRICHLET
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INTRODUCCIOMN,En este trabajo,probamos que es posible
identificar ciertes espacics de sucesiones ascociadas a
series de Dirichlet{con la topologia normal) con deter-
minados espacios de funciones holomorfas representadas
por dichas series{con la topologia coempacto-abiertal.

Come en [VI] ¥ fVIIJ consideremos. los espacios si-

guientes
- -k z
H(QR,, y={ f{z) : f£{z)= L a e n ,zeoﬁ,,(an)cH(r),reR }
n=0
- Az
H{C)=[ f£(z) : £(z)= a e I?_,zeC.(ah)eH(—m)}
n=0p

siendo Ny ={ zer : parte real de z>r},

N - =i r!
Hir)={ €a_YeC¢" : % Ja e ® <m,rt>p}
n n=0 n

H - -k r!
H(-=)={ (a_JYeC” : I |a |e ©
n n

n=0

co,ple R 1}
¥ An una sucesién de nfimeros reales estrictamente cre-
ciente y tendiende a infinito(koao).
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H(J% ).(réspectivamente H(C)) con la tbpologia T de-

finida por las seminormas hp(f(z))=sup {|£{z)|,z=a+ib,

azp>r,be R }{respectivamente pe R ) se identifica con
H{r) (respectivamente H{-=)}) con la topologia definida

-4
por las seminormas hD(an)=sup(!anle ™ neN),p>r {(res-

pectivamente pefR )}, cuande 1im An/n>0(finito o no)[vI
y VII].Veremos que en ciertos casos la topelogia com-
pacto-abierta en H(JB )} {anilogamente en H{C)) es la
misma que la topologia T;}or tanto,en esos casos H{r)
{respectivamente H{-=)} con la topologfa normal se iden-
tifica con H{JR:) (respectivamenteH{(C}} con la topologia

compacto-abierta.

NOTACIONES

1im n/x_,n20,% >0,
n [a]

1Im n/%_,nzi,h =0.
n O

N{x)=nlmero de An tal gue An<x,(x>0).D(x)=N(x)/x.

5(x)=(1/x)!2D(y) dy, x%20.B=1Tm D(x).

7 |Ai - A; |/A§,nao,ao>o,
%;g P ,n;0,30>0,
Pn: J"lnz 1
§ O1a2 22212 031, =0, Pooom2l,h =0
1] ™ o
ms1
mAn
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1.Una desigualdad fundamental

Teorema 1.8ean Ao>0,0sD<w,zoecﬂg(con su parte imagi-
naria igual a cero),R>T con D(zO,R) contenida en qﬁb
y £ un elemento de H{f, }.Entonces

L1
n -
|ani$ ﬂH(zo)Ane O,n;ﬂ,donde A es una comnstante que sb-

lo depende de R y M(zo)=sup{lf(z)|,ze§fzztﬁ3}.

Sean AO:O,ZOC:;b(COn su parte imaginaria igual a ce-
ro) vy £ un elemento de H{ f, }.581i D=0 v R tal que 0<R<l
con 5?2:?&3 contenido en d% ,entonces |aoi§ AM(zo)

Aoz
R ol-lnn,nal.Si D es tal gue 0<D<= y

¥ lanlé AH(zo)e n

R>D con D(zo,ﬂR) contenido en d% sentonces [a°|6nRH(zo}

z
¥ 1an|& AH(zo)e n ok;inn,nal.En ambos casos,A es una

constante que sblo depende de R.

Demostracidn.Vease IIl,pag.26(case particular C(so,nR]

=C(L,nR),s =z ).Cuandn A =0,las funciores A (z),n:0,
o o o n

son las siguientes:

hc(z)= ? (l-zzlii) s An(z)=z (1-z2/A;),nal

Lt
1 -
n m:h

y Alzd=z T (1-22/22y.
m=1 m

Nota.S5i tomames feH(C),obtenemos los mismos resulta-

dos.
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2.En este apartado damos los resultados del trabajo.

Teorema 2.S5ean D=0,) 20 y X tal que liﬂvkn/nn>0
{finite ¢ nol).Entonces,en H(J% ) la topelogia compac-
- s-abierta es iguwal a la topolegia T.

Demostracidn.Tenemos que ver que la topologia com-
pacto-abierta es mids fina que la topologia T.

Sea v={ fizYeH(Ro) : sup |F(2)|sec,z=a+ib,adp>r,beR}

Consideremcs r<z°<p1<p ¥ R*0 tal que ﬁT;;Tﬁj conteni-
do en J& jtomemos V' tal que
Crst £(z) ¢ £(2)eH( SR ) - sup|£(2)|se7,ze0{z_,®)} siendo

kn(pl—z ) w ~* (p-p,)
° /nn,nao y ey1ge/ L e

-1
e'zejA e
si lo>0.Si AO:O tomamos R tal que 0<R<1l y £; de la mis-

1 An(pl_zo)

ma forma,siendo'£f<{51/A,EIA_ e Aﬁ/ﬁn.nliJ,

lota.5i h=lim{A -} }*0,tenemos lim A _JA =w,con lo
—*"n n n' ' n

+1
que eztamos en las condiciones del tecrema anterior.
Teorema 3.5ean D tal gque D$D<m,lo%0 ¥ ln tal que
lim ln/nn>0(finitc o no).Entonces,en H(C) la topelegia
compacto-abierta es igual a la tepoloegia T.

Demostracidn.Es similar a la anterior.

Nota.No podemes. aplicar el mi=mo método en H{J )
cuande D es tal que 0<D<«.De hecho,dade p>r tal que
p-r<0,no es pesible encontrar r<z <p1<p tal que ET;"T;ﬁj

o 1

esté contenido en ofy,siendo R>T.
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